11 Yerel Kompakt Uzaylar

Il YEREL KOMPAKT UZAYLAR

Bazen, boz Bzellitler bidin vzoyda degilde, yerel olomk soglena-
Lic. Ornegin, ikinct soylakilic olMayan birinet saytlabilir vaaya, yerel ikinci
saylabilic v2oy diyelilirin. Bura benter olorak, bir viay konpalt olnaabs.
lir, faket her noklgds vygwn kempakt kineler ailesine sahip olabili.
Omels (IR, Z) kompakt degildin Fakat, keyli xelt ve nin keyfi Uy kon-
:uluau iin JE>0 Saytst vordr ki Bgtx) C Uy dir.

B/t € B, (x) C Bytw) € Ux -

Herhorngibir x ve xtin herongibir Ux kmuulu,‘?v fein bir ”'=-3_£/:(-"-] konpabl
kimes) vordrki xeAcAcuy dir
Tanmg (X,2Z) 'l‘opd{\ik uwvmdd, keyfi » ve xNin lceg-fi U Ea"u’t/}:@v fain
x6AcAcUy oloat sebilde bir A kompakt kumesi vorw, bu topolejik viaya
yerel kaspabl ey denin:
Ornekler; 1) (10,2), yerel kompatt vroydi:
2) Her (x,Z) diskwit dopolejik v2ey! yerel kompﬂk#m Her x igin A kime-
sini §78 olmak yetarlidin
3) Sergerfrey degrusunin her kompatt altomai sayllabilic serydadiv. (Easerin)
Oologisglo, it bos Kimadir. Bundon dolyi, kempalbt Yapansa sakip aaik kinder
olwalﬁmdm ﬁrngne_-j dc’jrusu yepel Icom)oaH Jeﬁ' iz
Teoremt (% Z) Howdoff¥ vaay olun. Xin yerel kempakt olmasi Tein gerekve.
yeter sort vefilen her x€X iin x6A olacak sekilde bir A bonpakt Limeatin ol
MosIOIT.
Kant: X yere) kompabt ve xeX olsn. X, %in bir kow'u‘uﬁv oUnﬁ‘vn&d xe
AcAcX elscak sakilde bir A kompatt kdmest verdir.

Tersife, verilen xeX igin xeh olagt selilde bir A bonpolt kimesi olsat
2 herhongibir kanvigy Uy olsun. ANy, xin bir kompdigu ve Uin bir aittive.
sidir. Ganeltig bormadg 1qin, Uy'i A'w bir aitbwest olansk disimelalidin. A kompott ve
Housdorff olduguncdsn durenli vaaydit. Agrica, UxNA= Uy (i Chc A oldgu isia),
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A'da A'an bos olaayan agtk bir altkumesidir. Bu yBader, hem A'da hem de X'de
26V cV (Wda) Clp ch clocot sebille Vaqik kumesi vardi: A, Hawdoft vzagn by
kempabl altkidmesi oUutjv AT kdpallJ!!,‘ bu yirden V (x\de) =VWd) Jir. V, bir

kerpatt Bovsdorff vzenn kapal alt kbmen olc‘ugmbn koqoakl-hf‘. Buna R,

XeV=VcVcly ve V tonpatthr. Yoni, X yeral kanpakt vicydit L]
Senug; Hausdorff kempakt w0y, yerel kompakttur,
kanitiX, herhargibic x€X noklosmn kenpakt kwuluyva’vﬂ ]

Orneki (1R, Zs) 2oriski Hepolajit uray) T,-vioy ama Husderf degildin Fetat,
her xelR ve xin herhongi Uy komgulugy in Ux tempakt oldug undan x&Uytl
C U sarh saglamn. Dolagu:yla Vioy, yerel kompakhtir.

Teorem; HausJoPFF, yerel kampakt vray, diuzenli UZaleI‘.
KantixeX ve Uy, x'in herlwtsib'ir lra-,wlv?u ise xeAcAcUx obatk sekilde
bir A l'.oupaH- kumesi vardi; A konpakt oldvau/dvn kerpalidic ve Aea dit v=A
alusak, 2in Gr kwwlogv olordk V, xeVcVeuy sortm .m:"?lar Tani, X dizenlidic I

=

Teorem: Hausdorfh, yerel kompakt vteyin her Eapab veya agtk altieay!
da 3ere.| Eoupau'hn
Kanits U, X"n agik bir alt viay ve zel olsun. 2ia Wdaki herhongi V koms-
\gu XJe de =in bir \cop;suhunw. Bu yUrden, zeAcAcvell olocak setilde
bir A kompakt kumest vordsr: Dolayusiyla, U yerel kampakthr. (Aak alburiey kis-
mint kaniHorken Xin Housdorff vaoy olmastra gersk yaktu)

F, X'ia kapalt atuoy) ve xeF olsun. A, 2eACA olacak sekilde
bir Empau' kisme olsun. X Bousdorfé olc'ugwthﬂ, A kapallo'm FNa, Aolmupak* k.
mesude. kapalt altbime oldigundon tompakthr FaacF eldugundin xe ANk c AnFCF
dw F Hauddorff o\dugum\aq, iki Bnceki teoremden F yerel km'oab}hf. [ ]
Braeki(1e,2)'aun ahuay (a, Za) yerel kempakt uzay degildin Herhangi
0,bEIR igin k= §xe@lagxetd kimes @'do koMPaH‘ olmali. K, IRle konmpald
Jo\asw:.’la l:apall dua,l, fatat E=Cakd K auugmd'am, K, @\da kompala‘
Jeg':\dir. (@,Zg) yerel kaupab”' J@ﬂdﬁ(‘.

(Z,Z5) ohtnay: ise Ty =2 oUu’ﬁuo\Jan , Yerel kampatir.
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Teoram: Hausdorfé yesel kompakt vzoym bir alt kimesinia yerel konpakt viay
olmast igin gerek ve yeler sart altkimenin bir agik ve bir kupali kumenin ke~
sTfimi olmasichs:

Kanit! Galisma soryse, |
Teorem:Hausdorff,) yerel kempakt 2oy, tamanmen dinenlidir
Kanrt! Geligma sorusu. &

Teoremif, (X, Zx) yerel koMPaH‘ U‘l.agmdgm (Y Zy) 'l-opolgjik V201Nt 3?dan
sirekli, gtk ve therine bir fonksiyon ise HZy)'\de yerel konpabHr.
Kant: yeY ve Uy, Ynin bir l:.ou,fulugu olsun. Y'e yed CACUy sorhni sig-
layon Bir A kompabt Limes bmalyn. £ drerine oldugundon 3xeX vordi ki y=
fu dir. Sureklilikten FivicUy olacak sekilde 2ia bir V bavculigv vordu. X gerel
kempalt oldvGundon xeBcscv sortmt salayan bir B kompakt Limesi vorde. Bug
gore foi=y&ftd) c éu8) chvicuy dir. £, agik fonkigon oldgundon £B) aaik)B kom-
patt ve £ siretli olc,cngM do £8) kompabits: Yani, Y yerel kompakt vaaychr. M
Enuq: Yere] kompokHik, bir -I-ogolé)‘;l: acelliktir,
Teorm‘.'olhl [,xl. Garpim vzaymin yerel kompakt olhast Tein gerek ve yeder
sort her X; ‘nin yere! kompakt ve. senly one hori¢ hepsinin konpakt olmasih:
b)if[xi, Gorpim viaginin yerel kompakt olueasi Tein gerek ve yeter sart
her X;‘nin yerel kompakt olmasiir.
Kanit: Ga\lfua SoMNpv. ]

X yerel konpaH- very ise lqi bos oluagan kanpakt al taylor ai-
lesinin birlesin X' verir: Buatle, sayilobilie Sayida ise bv Vioyq yerel ko
pelkt uray denr. Sagtlalv“‘ir kempakt altcomelerin birleimi X ise by vioyq
- kompakt denir: Yani, O-yerel kempatt vacy, hem yerel konpakt, heade
(- bompatt maadlf. - Iwupq\'-'l‘ Ve, Lirdelof umgdtf .

(,Z), hem Gyerel konpakt Loy, hem de /= bawpabttv.

Bu konunun devomi oloruk, kempaktladuma konusv Sdev obnmk
birokdmghir:
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